68. ro¢nik Matematickej olympiady, 2018/2019

Ulohy krajského kola kategérie A (madarska verzia)

1. Adott az n természetes szam. Egy jatéktablan, amelyen egy sorban 2018 mezé
van, Tom és Jerry a kovetkez6 jatékot jatsza egymas ellen. A jaték elején Jerry
elhelyez egy babut valamelyik mezon. Ezutan minden lépésben Tom bemond egy
egész szamot az (1,n) intervallumbdl és Jerry a babut ennyi mezével odébbtolja
a sajat dontése szerint vagy jobbra, vagy balra. Tom akkor nyer, amikor Jerry
nem tudja a sajat 1épését végrehajtani. Keresd meg azt a legkisebb n természetes
szamot, amelyre Tom gy tudja bemondani a szdmokat, hogy véges sok 1épés utan
biztosan gy6zzon.

2. Keresd meg azokat az m és n egész szamokat, amelyekre n 1 = 4m? + 2m + 3.

3. Adott a derékszogli ABC haromszog. A BC' atfogora illeszkednek azok a D és
E pontok, amelyekre |CD| = |CA| és |BE| = |BA|. Legyen F az ABC harom-
szog azon belso pontja, amelyre DEF egy DFE atfogdju egyenldszaru derékszogi
haromszog. Mekkora a BFC' szog?

4. Keresd meg az a? + b% + c? kifejezés lehetS legnagyobb értékét, ha tudjuk, hogy
az a, b, ¢ szdmok valds szamok és az a + b, b + ¢, ¢ + a Osszegek mind a (0, 1)
intervallumbdl valdk.

Az A kategdria keriileti fordulgjara
2019. januar 15-én (kedden)

délelott kell sort keriteni gy, hogy legkésébb 10 érakor kezd6djon és a versenyzoknek
a feladatok megoldasira 4 o6ra alljon a rendelkezésiikre. A versenyz6 mindegyik
feladatért 6 pontot szerezhet. Sikeres megoldénak nyilvanul az a versenyzd, aki 10
vagy tobb pontot szerez. A verseny folyaman tilos a szamoldgépek és egyéb mas
elektronikus segédeszkozok, valamint barmilyen irasos jegyzetek hasznalata. Ezeket
a feltételeket a verseny kezdete elétt kell a versenyzék tudomésara hozni.

A feladatok megoldédsai a verseny napjan 14 6ratdl megtekinthetOk lesznek a kovet-
kez6 weboldalakon: www.olympiady.sk és skmo. sk.
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